34

moralaj valoroj en industrio kaj pri la neceso de sincereco en laboro
Ciutaga; gi vere estis verko filozofia!

D-ro Franklin unue studis la belarton de desegnado, ka] tio helpis lin
fari aparaton kiu vidigas la ¢iam batalantajn elementojn en metaloj; en
sia prelego li traktis sian temon de vidpunkto humanisma Sendube en
tiu homo trovigas kombino de arto, scienco kaj filozofio — kombino
tiel rara kaj altvalora en la hodiaiia mondo.
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GENERALA REGULO PRI LA DIVIDEBLECO DE ENTJERO]
PER ALIA] ENTJERO]

de P, SCHAFER (Germanujo).

La Elementa Aritmetiko havas belecmankon en la Capitro pri la divid-
ebleco de entjeroj per aliaj entjeroj. Oni donas regulojn por la divid-
ebleco per 2, 4, 8; 3, 9; 11 kaj — tre malofte kaj ne ¢iam koncize —
per 7. Oni uzas la econ, ke 7X 11X 13 = 1001, por pruvi ke nombroj de la
formo 784784 estas divideblaj per 7, 11 kaj 13. Oni inventis spritplenajn
metodojn por dispartigi la nombron dividotan per iu dividanto en kon-
vena maniero, Sed en la matematika literaturo gis nun tute mankas
generala, bone fondita regulo, kiu liveras por Ciu entjero kaj kiu ajn
dividanto la reston, speciale la eventualan reston 0, t.e. la pruvon pri la
dividebleco, kaj kiu resumas la gis nun konatajn apartajn regulojn, lati la
tendenco de la scienco progresi indukte de la multeco al la unueco.

Tian regulon alportas €i tiu artikolo, kiu estas ekstrakto el pli detala
germanlingva traktajo, transdonita je la 23.111.1946 al la Braunschweig-a
Scienca Asocio (Akademio) kaj aprobita de gi, sed ¢is nun ankoraii ne
presita manke de propra revuo.

Pri la interesa historio de Ci tiu problemo mi ne raportas. 1)

Por esplori la divideblecon de entjero Z per alia entjero f, ail la
t-reston, oni serCu 2 lau absoluta valoro kiel eble plej malgrandajn ent-
jerojn s kaj n tiajn ke 10 = n (mod ?), att 10®s = pt + n, kie p estas,
cetere sensignifa, entjero, kaj n estas pozitiva alt negativa.

Bz, Dividanto. = 113 Lo S Dl ol e e Dt - A
AR 10 =l = e e T ]

Dividanto ¢ = 13: IR == 8RS = S 2 = —4
Dividanto 1 — 37: 1P =220 37 4 4 s =il stk ]

Poste oni partigas Z de dekstre maldekstren en grupojn po s ciferoj,
do ricevante generale s-ciferajn nombrojn, kiujn ni nomu ,s-eloj”’ (pro-

) Oni vi;iu pri gi ekz.: Tropfke, Geschichte der Elementaren Mathe-
matik, I.
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noncu: soeloj), do Iaﬁ la valoro de s: 1l-eloj, 2-eloj, 3-eloj, ktp. La
komuna nomo estu ,klasoj”’. Estu la klasoj de entjero Z kies divideblecon
per f ni esploras, laiivice de dekstre maldekstren Ao, A1, A2, As, kc.; do

estas

e By e i | T R U e SR 1 e e iR R —£(102)
== Ay 5 Al(pf <+ II) i Ag(pl‘ S H_)E + Ag(pl‘ = n)3 e N f(pf + 1)
=iy B A G2 DB S e i) A

lati la formulo de Taylor, kaj, Car t.F(t) estas dividebla per ¢, sufiCas
esplori la divideblecon de f(n) per f. Sed

iy == Ap-TF Ayt ntds s %A (Mac. Laurin). |
Ni nomu la absolute plej malgrandajn #-restojn de Ao, A1, Az, ...
samvice ' Ro, R1, Re, ...., tinjn de n, #2, 03, .... samvice r1, r2, 13, ...,
tiam la sumo S =— Ro + Rir1 + Rerz + Rsrs + ..... havas la saman
{-reston kiel Z.
Lati la teorio de la nombroj la progresioj rirarsrse . . . Clam estas

periodaj kaj facile kalkuleblaj por Ciu n.
Ekzemploj.

Dividebleco per 2, 4, 8, 5, 25, 125. Car ali jam la f-resto] r de la po-
tencoj de n, aili, Ce konvena elekto de s, la nombro n mem estas 0, Ciu-
kaze oni ricevos la konatajn regulojn,

Per 9 kaj 3. |

10—=9+1. s—1, n=1 kaj Ciuj potencoj de n egalas al 1. 1-eloj.

7 —375426 (La9restoj R egalas al la respondaj 1-eloj).

Se=a-F7hawad t 26— 2f

S kaj do Z estas divideblaj per 9 kaj 3. (Largsumoj-regulo por 9 kaj 3).

Per 11, 10 ="11_| "~S:—1, “Hr——1

kaj la potencoj de n estas alterne =1 kaj —1.

Z—1754721 (Lall-restoj R egalas al la 1-eloj).

R yda BT b = (. Z idividebla per 1%,
Alia solvo: 102 —=11X9+1. s=2, n=1 kaj Ciuj potencoj de n—1.
2-eloj. |
A = 5 R i A d
S — -2 +3 -1 = 0 (Largsumo de 11-restoj de la 2-eloj).

Per7. 102—147+2. s=2 n—2. 2-eloj. Periodo (vidu supre) 1, 2, 4.
25 58300 T4 16
+4, -1, +1, +4, +2 (T-restoj de la 2-eloj,
21 4 7 2 1 oblieatai” per Ta” periodaj potencresto])

S=8 <l d: 8 2 — -2 Z dividebla per 7.
Per 13 102—8.13-—4, s=2 .n—=—4. 2-eloj. Periodo 1, —4, +3.
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il 28,8380 04 i
__1,‘ +5, -5, -4, +3 (13-restoj de la 2-eloj,
~4 .1 .3 -4 .1 obligataj per la periodaj potencrestoj)

Ste="14 +b =15 +16 +3 == 13  Z dividehl s 1Gream

Per 1l.< 10°2=817-2: "s==2 vVin—= 12

Periodo: 1, -2, 4, -8, -1, 2, -4, 8.

Per 19, 102—510+5: s=2. a5

Komenco de la periodo: 1, 5, 6, -8, -2, 9 ...

Rer 27 Ka)y 87, 198 =20 37T vl 823 inc—

[La interesigita leganto pruvu, ke la entjero 2583997416 ankau estas
gdividebla per 9, 11, 17, %9, 27 kaj 37.

550.87
PRI LA DIVENA VERGO
de K. H. WERNICKE (Germanujo).

Estas nerefutebla fakto ke kelkaj homoj estas kapablaj trovi subterajn
akvovejnojn per la divena vergo. Tia vergo estas dubranca ligna forko,
kies branCojn la vergisto tenas per la manoj irante sur la esplorenda
tereno. Kiam 1i transpaSas subteran akvovejnon, tiam la vergo sen helpo
de la vergisto movigas teren kun tiel granda forto, ke gi kelkfoje romp-
igas antatt la manoj firme tenantaj gin. Precipe taugas vergoj el ayveluja
all salika ligno, sed ankau estas eble diveni per faga vergo.

Kvankam la fakto de tia divenpovo estas konata de longa tempo, oni
scias nenion ekzaktan pri la katzoj, kiuj estigas tiajn grandetajn fortojn.
Supozeble la kampo de la terradiado estas perturbata per la akvovejnoj
kaj la divenkapablulo reagas je tiaj perturboj. Tiun supozon kredebligas
la fakto, ke la vergo donas nenian signon super la akvo entera, kiu
etendigas sub la tuta tereno, do estigas nevariantan radian kampon de
i tere, |

La vergo ne nur montras la ekziston de akvovejnoj, sed la vergisto
estas kapabla diri, en kiu profundo la vejno trovigas. La metodoj de la
vergistoj estas tre diversaj; jen metodo uzata de I’ autoro: |

Dum la serfado de vejno la vergo montras tiun jam antau la trans-
paSado, ¢ar ¢i ¢iam etendigas en la direkto al la vejno, kiam la vergisto
alproksimigas al tiu. Kiam la direkto de la vergo formas angulon de
proksimume 45° kun la tersuprajo, la distanco inter tiu punkto de la
suprajo al kiu la vergo tiam montras, kaj la punkto de la suprajo kiu
trovigas vertikale super la vejno, estas egala al la distanco de la vejno

al Ia tersuprajo (lan vertikala direkto). (Estas konsiderenda persona

faktoro, kiu estas diversa por diversaj personoj). Lau tiu metodo la
alitoro mezuris la altecon de pontoj super fosoj kaj riveretoj, kaj tiel li
pruvis la gustecon de la metodo. |
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de ]. GILTAY (Nederlando).

Tiun tre malnovan aforismon ni ne interpretas lauvorte, sed nur kiel
pardonindan ekkrion de mirigita homo, kiu ree kaj ree spertas, ke liaj
elpensajoj estas jam elpensitaj antatie en ofte nur tre malmulte diferenca
formo. |

Ni trovis antau nelonge en tiu i rilato rimarkindan kazon. En la libro
,,Radarbeacons” (radioehejoj), de la usonano A, Roberts, oni legas, ke
en la jaroj 1939-1942 en multaj militantaj landoj oni eltrovis la respond-
ilon, kiel ni povas nomi la aparaton, kiu konsistas el radioricevilo kaj
radiosendilo, kaj per kiu la ricevataj radiosignaloj estas denove elsen-
dataj. Tiuj resendataj signaloj estas utilaj al la originala elsendanto por
ekscii la lokon kaj por la identigado de la resendanto (identigado de
amiko ali malamiko, angla mallongigo: IFF). Lau Roberts la elpenso
de la baza ideo de la respondilo, la resendado, Sajnas ne tre malfacila.
Ni opinias, ke li pravas, almenalt en la nomitaj jaroj, Sed ni iom miris,
kiam montrigis, ke la baza ideo estis jam publikigita en la jaro 1904a.

Vere A. kaj H. von Staszewski la 9-an de aprilo 1903a petis pri patento
en Germanujo por: ,atitomata signalaparato, sciiganta per elektraj ondoj
al renkonte veturantaj, malproksimaj Sipoj sian alproksimigon, karakter-
izita per tio, ke jam konata fluointerrompilo, elsendante kun fiksitaj
tempodistancoj elektrajn ondojn, automate funkciigas en la riceva cirk-
vito elektromagneton, kies armaturo fermas novan cirkviton de induktilo,
tiel ke la Sipo unua avertita nun per tio automate resendas elektrajn
ondojn al la Sipo elsendinta la originalan signalon”, lati la resumo de
la germana patento N-ro 148740.

Kvankam la en la patento detale priskribitaj rimedoj nuntempe katizas
rideton ¢e la moderna fakulo, oni devas konfesi, ke la baza ideo de la
respondilo trovigas kompleta en tiu malnova patento.

Sendube la ideo de la radioehejo estis en la jaro 1903a praktike sen-
valora, kaj en la jaroj 1940a-1945a nekredeble grava, Tio pruvas, ke la
oraveco de eltrovajo ne estas izola afero, sed povas dependi preskau sole
de la cirkonstancoj en kiuj la ideo estas proponata.

La autoro de ¢i tiu artikolo proponas jenajn terminojn:
radioehilo = sendilo por la originalaj impulsoj —+ ricevilo por la ehim-
pulsoj; eble preferinda estus radioehigilo.
radioehejo — la ehanta cbjekto; mi preferus radioehanto au radioehajo.
La atitoro distingas aktivajn ,,radioehejojn” kun plifortigilo, ankati no-
matajn (radio)respondiloj, kaj pasivajn ,radioehejojn” sen plifortigilo.
Fakuloj esprimu sian opinion pri ¢i tiuj proponoj, — La redaktoro.





